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1. Wyznaczy¢ ekstrema lokalne funkcji

a) f(z,y) = ® + 3ay® + 122y, b) f(z,y) = 2 + 3xy* + 6zy — 9z,
C) f(x,y):x5+xy2712x, d) f(I,y):8I4+y2*8I’y7
e) f(z,y) = a* + 8y® + 16y, f) f(x,y) = 8z% + ¢ — 6y,
1 1
g) f(z,y) = 2% — 27y + 92y, h) f(x,y)zélxy—i—;%-;,

1+z—y

. y o
i) f(z,y) =z — 2y +1In/22 + 92 + 3arctg =, T,Y) = —————,
) f(z,y) y+Inyva?+y g 1) fly) e
k) f(z,y,2) =2 +y* + 2% —ay + o + 22, D) f(z,y,2) =In/1+ 2% +y? + 22,

. Wyznaczyé najmniejsza i najwieksza wartosé funkeji f(x,y) w obszarze D, jesli

a) flx,y) =22 +y* — day, D — tréjkat domkniety o wierzchotkach A(0,0), B(1,0), C(0,1),
b) f(z,y) = 2% + y* — 8wy, D — tréjkat domkniety o wierzchotkach A(0,0), B(2,0), C(0,2),
c) f(z,y) = 2% — 22 + ¢2, D — tréjkat domkniety o wierzchotkach A(0,2), B(2,0), C(-2,0),
d) f(z,y) = 2% + 9% — 4y, D — tréjkat domkniety o wierzchotkachA(0, 1), B(2,3), C(-2,3),
e) f(z,y) = zy, D — pélkole domkniete 22 +y? <1,y = 0,

) fla,y) = zy?, D — kolo domkniete 22 + 42 < 1.

. Wyznaczy¢ prosta regresji liniowej dla punktéw
a) (_174)7 (174)7 (378)7 b) (_ T ) (
c) (-2,-3), (-1,-1), (0,1), (1,3), (2,3); d) (1,1), (2,3),

. Metoda najmniejszych kwadratéw dobraé
a) do punktéw (—1,2), (1,1), (2,5) funkcje postaci f(x) = az? + b,
b) do punktéw (0,2), (1,3), (4,6) funkcje postaci f(z) = az? + by/z.

. W tréjkacie o wierzchotkach A(—1,5), B(1,4), C(2,—3) znalezé punkt P, dla ktérego suma kwadratéw
odlegtosci od wierzchotkéw jest najmniejsza.

. Uzasadni¢, ze spoérod prostopadloscianéw wpisanych w kule o danym promieniu R najwieksza objetosé
ma szeécian. Podaé jego wymiary.

. Wyznaczy¢ wymiary prostopadtodciennej skrzynki o danej pojemnosci V' i najmniejszej powierzchni cat-
kowite;j.

. Prostopadloscienny magazyn ma mieé objetoéé V = 216m?>. Do budowy écian uzywane sa plyty w cenie
30 z1/m?, do budowy podlogi w cenie 40 zt/m?, a sufitu w cenie 20 zt/m?. Podaé¢ wymiary magazynu,
ktorego koszt budowy jest najmniejszy.



