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. Obliczy¢ podane caltki podwdjne po wskazanych prostokatach:

a) [ a*ydady, D =10,2] x [-1,1],
b) [[p(@+y?*)dxdy, D =[-1,0]x[0,2],

ffD x2+y2+1dxdy, D= [0’ 1] X [Ov 1}7

d) [[p % +2dady, D=1, x[1,¢,
fstmx— Ydxdy, D =[0,%] %[0, 5],

. Obliczy¢ podane catki podwdjne po obszarach normalnych i regularnych:

a) ffD(xQ—yJ;)dxdy, D={(z,y): y>uz y<3z—a2?}
b) [[p(3z = 2y)dzdy, D= {(z,y): a®>+y> <1},
¢) [fpxy*ddy, D - obszar ograniczony parabola y = 22 i prosta y + = = 2,
) Jfp (22 + 3y + 1)dzdy, gdzie D jest tréjkatem o wierzcholkach A(1,3), B(—1,-1), C(2,—4).

. Wprowadzajac wspolrzedne biegunowe obliczy¢ podane calki po wskazanych obszarach:

) [fpxy?dedy, D={(z,y): 2?+y><4, x>0},
) [fp@* +yP)dedy, D ={(x,y): a*+y*>—2y <0},

ffplngﬂy)diﬂdy, D={(z,y): 4<2*+y*<9, y=0},

Obliczy¢ pola obszaréw ograniczonych krzywymi:
a) c+y=3,2=0,y=0;
b) z =y* z=1.

. Obliczy¢ objeto$é¢ bryl ograniczonych powierzchniami:

a) 22 +y2+22=9 22+ =1;
b) z=5-2z—y,z=0,y=0,2z=0.

Obliczy¢ mase obszaru D ograniczonego krzywymiz =0,y =0, z+y = 2, jezeli gesto$é¢ powierzchniowa
masy w punkcie (z,y) tego obszaru wyraza sie wzorem o(z,y) = xy.

Obliczy¢ moment statyczny jednorodnego trojkata réwnobocznego o boku a i masie M wzgledem boku.

. Wyznaczyé¢ wspdlrzedne srodka masy jednorodnej é¢wiartki kota o promieniu R.

. Obliczy¢ moment bezwladnosci cienkiej jednorodnej tarczy w ksztalcie kota o promieniu R i masie M.

Moment bezwladnosci obliczy¢ wzgledem osi tarczy, ktéra jest do niej prostopadia.
Za pomoca pierwszej reguly Guldina

a) obliczy¢ objeto$¢ bryly powstalej z obrotu kola o promieniu r wokél prostej lezacej w plaszezyZnie
kola, jezeli odlegloéé érodka kota od osi obrotu wynosi R (R > r);
b) znaleZé polozenie $rodka masy poétkola o promieniu R.

Za pomocy drugiej reguly Guldina obliczy¢ pole powierzchni powstalej z obrotu okregu o promieniu r
wokol prostej lezacej w plaszczyznie okregu, jezeli odlegloéé srodka kota od osi obrotu wynosi R (R > 7).



