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1. Obliczy¢ calki krzywoliniowe nieskierowane
a) fL xydL, gdzie L jest tukiem paraboli y = %1:2, 0<z<V3,
b) fL x?ydL, gdzie L jest éwiartky okregu 22 +4%2 =1,2 >0,y > 0.
2. Wyznaczy¢ srodek masy odcinka prostej y = z, 0 < = < 1 o gestosci
a) o(z,y) =y,

b) o(xz,y) = Va2 +y*

3. Obliczy¢ momenty bezwladno$ci jednorodnej krzywej y = %m
wspOlrzednych.

2 wzgledem obu osi oraz poczatku uktadu

4. Obliczy¢ mase brzegu tréjkata o wierzchotkach A(1,0,0), B(0,2,0), C(0,0,3) o gestosci o(z,y, z) = xyz.
5. Obliczy¢ calki krzywoliniowe skierowane

a) [, ?ydx + (x — 2y)dy, gdzie L jest tukiem paraboli y = 2%, 0 < x < 1, skierowanym od A(0,0) do
B(1,1),

b) fL y2zdr + 22xdy + 2%ydz, gdzie L jest okregiem x2 + y? = 4, z = 1, skierowanym dodatnio (tj.
,w lewo” w ukladzie prawoskretnym).

6. Stosujac twierdzenie Greena obliczy¢ caltki krzywoliniowe skierowane

a) § dyde + Tedy, gdzie K jest krzywa o réwnaniu 22 +y? — 2z + 4y —4 =0,

b) fK 2?ydr+ay?dy, gdzie K jest brzegiem trojkata o wierzchotkach A(0,0), B(1,0), C(0, 1) skierowanym
dodatnio (tj. ,w lewo” lub zgodnie z ruchem wskazéwek zegara).

7. Obliczy¢ calki krzywoliniowe skierowane

xdx+yd . . , .
a) [k Wyyf wzdluz dowolnego tuku K o poczatku A(3,4) i koiicu B(5,12) nie przechodzacego przez
punkt (0,0),
b) [ yzdx + xzdy + xydz wzdluz dowolnego tuku K o poczatku A(1,—1,2) i koiicu B(3,0,1).

8. Obliczy¢ prace, jaka trzeba wykonaé, aby dzwignaé tadunek 1T z powierzchni Ziemi na wysoko$¢ h = 25m.



