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. Obliczy¢ catke powierzchniowa niezorientowana jj
s

Zadania na ¢wiczenia, zestaw XIX

Obliczy¢ catke powierzchniowa niezorientowang jf zdS, gdzie S jest czeScia plaszczyzny z =5 — z — 3y,
s

0<z<L,0<y< 1L

2zyzdS

v/ 1+ 42?2 + 492

, gdzie S jest powierzchnig parabolo-

idy z=a22+92,0<2<1, 220,y >0.

. Wyznaczy¢ érodek masy jednorodnej paraboloidy z = 22 + 2, 0 < z < 1.

Obliczy¢ catke powierzchniows, zorientowana jf z2dydz+y?dzdz+ 2> dxdy, gdzie S jest tréjkatem o wierz-
s

chotkach A(0,0,0), B(1,0,1), C(0,1,1) zorientowanym ,w gore”, tj. zgodnie ze zwrotem osi z.

. Obliczy¢ calke powierzchniowa zorientowang, Jj dydz + dzdx — dxdy, gdzie S jest powierzchnig boczng
s

stozka z = \/x2 + 32, 0 < z < 1 zorientowang ,w do61”.

. Stosujac twierdzenie Gaussa—Ostrogradskiego obliczy¢ calki

a) ﬁ w3dydz + yPdzdx + 22dxdy, gdzie S jest sferg x2 + y? + 22 = 1 zorientowana na zewnatrz,
s

b) gxdydz + ydzdzx + zdxdy, gdzie S jest powierzchia bryly o wierzchotkach A(0,0,0), B(0,0,4),
s
C(1,0,0), D(1,0,2), E(0,1,0), F(0,1,1) zorientowana do wewnatrz,

c) @(x+z)dydz—|—(y—x)dzda:—i—fdxdy, gdzie S jest powierzchnig czworo$cianu o wierzchotkach O(0, 0, 0),

s
A(1,0,0), B(0,1,0), C(0,0,1) zorientowana na zewnatrz.

Srosujac twierdzenie Stokesa obliczy¢ catki

a) }{ xdx +ydy + zdz, gdzie K jest okregiem 22442 = 1, 2 = 0 skierowanym dodatnio i ograniczajacym
pf")(lsfer(; 2 +y2+22=1,2>0.

b) j{ y2zde+xz2dy+x?ydz, gdzie K jest okregiem 2 +y? = 1, z = 1 skierowanym dodatnio i ogranicza-
jaf((:ym czesé plaszezyzny z = 1,

c) }{ (x—y)dz+ 2z —y+2)dy+ (x+2y—2)dz, gdzie K jest obwodem tréjkata o wierzchotkach A(2,0,0),

K
B(0,3,0), C(0,0,6) skierowanym dodatnio.



